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ENUNTURI

I. Olimpiada na{ionali de matematici: etapa local'I

Trei elevi aveau la bqncd 6, b, lesp'ectiv c lei. Pentru a pleca intr-o excursie, au scos
de la bancd bo/o, co/o, respectiv aYo, din care au cheltuit co/o, aYa, respectiv b%. astfel
inc6t impreund au cheltuit 1992000 lei. Sd se afle ce sumd a cheltuit fiecare.
Fie unghiul alungit AOB, precum qi unghiurile AOC qi COD, in acelali semiplan,

mdsurilor unghiurilor COD gi DOB este f . Sa t. calculeze

m6surile unghiurilor COD qi DOB.

Clasa a VII-a

Clasa a V-a

l. .LairnpS4irea a doul numere naturale, c6tul este de saie ori mai rnic decdt diferenla
dintre deimpdr{it gi rest, impdr}itorul este de trei ori mai mare decdt cdtul, iar restul
eStestrictmaimaredec6t4..Sisereconstituieimp5rtirpa.

2., Fiq A: {xeNln",2},8: lyeNly =2F'2-3n, neN, n <3}, C : {zlz este

ultima cifr6 a lui n2, n e N).
'$ SA se calculeze A u B, A'n B, A . C.

b) Sd se arate cd A u (B n C) : {0, 2,4,5.6,8}.
3. Calqula{i:(1.2+2..3+3:4+...+-lgg2.ts93+19&7021):(12+22.+32+...+19932).

,. Clasa a VI-a ,

l. Sd se arate ca, daca 1 : l, u, b, c, d e N*, atunci se poate forma o proporlie cub d'
numerele (a, d), [b, c], (b, c). [a, d].

2.'Un numdr de l236.cifre este scris cu cifrele 1,'2 gi3 gi cu 12 zerouri. Numirul de
aparilii al cifrelor l, 2 qi 3 este direct propo4ional cd rispectiv l, 2 qi 3. SA ie arate
cd numdrul dat nu este pdtrat perfect
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l. SZ se arate cd numerele de forma A =

Sd se arate cd:

50 99 98 432

99...9a, a e N \ {l }, nu sunt prime.
LJ ,

9sori

3,

4.

lll lll 989796r;-r-: r-
99.100 98.99 97.98 "' ,2.3

n2 -n+)Sd se arate cI fractia ': " ' - , n e N, este reductibild.
n' +3n +2

Fie ABCD un paralelogram. M 9i N mijloacele laturilor tBCl li [CD], iar E pi F
simetricele punctelor D gi B fald de M gi N. Ardtali c5:

a) tripletele (A,B,E), (A,D.F) qi (F,C,E) sunt puncte coliniare;
b) dreptete AC, DE gi BF sunt concurente.

7
6.
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. Clasa a VIII-a

I. l. Cifra x pentru care egalitateu, Z*y+Ufr.+S*: : 5xl 6 este adevdratd, este:

2. Suma s: t6 +zJi +Jn +J+s +...+.600 are valoarea

{. La o afacere s-a pierdut 13% Si s-a incasal cu 93600 mai pu1in. Suma iniliald esre de
..1...... lei.

lll1219994. Fie numerele a : I +_ +_+...+_ 5i b : I +_ + 1 +...+ )..._. Media aritmeticf,2 3 2000 2 3 2000'
a numerelor a gi b este egald cu

5, Aria unui triunghi avdnd un unghi cu mdsura-de l5o qi ipotenuza de 16 cm, este
elaldcu -........ cm2. '

6. Numerele pare consecutive dirbct propo4ionale cu mdsuriie unghiurilor unui triunghi
dreptunghic, sunt: ......... .

7. Yaloarea lui ae R din: [-2. 4)n[-a, 5) : [a. 4), este:
8. Dacd un dreptunghi are perimetiul de 2 cm, atunci aria sa nu va depdgi ... .., ... cffi2.
9. Fie Me(ABC) astfel incdt tAMl : tBMl i [CM]. Proiec{ia lui M pe ptanul (ABC)

este..........
Il. l. Sd se arate c6 numdrul A: nl+ 1996n - 2. n e N, nu poate fi pdtrat perfect.
2. a) Si 

.se 
arate cd, oricare a1fi ne N, existd ne N, uttfri inrat

G-.J")': S*r*S
b) Fie a, x e R*, astfel incdt a: F*, . Si,se calculeze b = " 

**, 
": *tn !

)
X,

gr d : --;-- ,--. in functie de a.
x"+x-+l

3. Fie rombul ABCD, cu mdsura unui unghi ascutit de 60'. MA I (ABC), MA:AB = r{.

a) Si se determine mdsurile unghiurilor ftcute de dreptele MB, MC, MD cu planul
(ABC).
b) Sd se determine tangenta unghiului fhcut de planul (MBD) cu planut (ABC).
c) Sd se araLe cd planele (MBC) 9i (MCD) fac cu planul bazei unghiuri.congruente..

ClasaaIX-a

l. Sd se arate ci existd a, b < R astfel incdt a .J4-, +9(J-, +4 -"/-: *T)< U,

V x e R. Care este..cel'mai mic numdr b,care verificd rela{ia?

SI se demonstreze ca patrulaterul care se obline prin unirea mijloacelor laturilor
consocutive ale unui paralelogram este tot un paralelogram. (solufie vectoriall)
Fie ABCD paralelogram. Sd se determine un punct M in interiorul paralelogramului

astfel incdt MA + MB + MC + MD: 0 .

4. Se dau 8p € N, k e {1, 2,..., ff- 1}, ar Z 2, distincte doul-cdte doud. 56 se
(\/\/\

demonstrezeca: I r-{ ll t-* I lt--! l=#, (v)n e N, n>2.
t uiJl. u;) [ ui-') tn



,-.

a e VIII-a

jl - 24x2 * 5x-i : 5x I 6 este adevdratd, este:

-.Eoo are valoarea

triat cu 93600 mai pu1in. Suma inilialE esre de

si b: t*f * 2 *...*1999 . Media aritmericd- 2 3 2000

;-*r" de 15" gi ipotenuza de 16 cm, este

dmle qr misuriie unghiurilor unui hiunghi

=[rdL€sE: -----.-.-
! cr. ci ria sa nu va depaqi ......... cml.
S4: [Cffl Prroieclia lui M pe planul (ABC)

b - 'r n e f- nu p@te fi patrat perfect.
rf pel\esftl -nrit

) =.F;*,6.
i -sl*cahrlezeu:*-1.r.-*I x

"7c:x-* rx-

ClasaaX-a

Sd se rezolve:
a) (2 - i)/ - @ - l2i)z + I 4 - l2i : 0 in mullimea numerelor complexe.
b) o,n + B" 

: -l unde cr; B e C sunt rdddcinile ec.uafiei *2 + x + I : 0, ?n N n,[0; 100].
Fj.e a, b, 

^,y, !. R asfel incdt:
(i) x, y, z sf, fie in progresie geometricf,,
(ii) x, y + a. z sd fie in progresie aritmeticd,
(iii) x. y L a, z+ b sd f,re in progresie geometricd.
Cerin{e:
a) s6 se determine x, y. z pentru a:4 qi b: 32t
b) sd se determine x, y, z pentru a, b oarecare.

Dacd a, b, c e (1, *). Sa se arate ra, ( rle"*)['*, *j")('"*".*)='
\z

Rezolvali ecualia: sin26x + cos4Ox:2 gi demonstrali cA mullimea solufiilor acesteirl
ecualiise poate reprezenta sub forma 

tf 
*rn ,nez|. unde k e N se va determina.

ARGE$

Clasa a V-a

1. Sd se arate cd numirul n: l+2.3+4.5.6+7.3.9.19+11.12.13.14.15 nu este patrat
perfect.

2. ;) Sa se arate cd numdrulp: ^13+l3r-133+...+132m este divizibilcu 10.
b) Si se arate cd numdrul l3'*' poate fi scris ca sumd de doud pdtrate perfe.cte. 

^.Ioan Chera

3. Sd se afle numdrul xyz qtiind ci xyz0 + xyz :20A2.
Ilie Trifon

4. Seconsider6mulfimeaX: i1,3,5,7,.r.,(2n+ 1),..J, Construim urmdtorul qiide
submullimi ale mullimii X: A1 : { I }. Az: {3.5 }, 43: i7.9.1 I }, q.a.m.d.
a) Scrieli mulflmile Aa giA.5.
b) Calculali suma elementelor mullimii A:0.

l.

3.

4-

tfiarulitde 6,0', MA l- (ABC), MA:AB : 6.

b gnre & dreptele MB, MC, MD cu planul

arr dE planul (MBD) cu planul (ABC).
CDr uc cu planul bazei unghiuri.congruente:-

rr fr-e '

:t inqir a.J4x: +e(Jxz +4-,tyt +t)< b.

b care verificd relalia?

re se obline prin unirea mijloacelor laturilor
r u)t rm paralelogram. (solulie vecroriald)

nine un punct M in interiorul paralelogramului

0.
ll. ar > 2. distincte doui cdte doud. Sd se/\

-1 r--j- l=#, (V) n e N, n 2 2.
r an-r ) 'n

8

Clasa a VI-a

l. S[seafleetemenrete mullimii: 
^: {-tl x+l - Y+2 -'+:}.' l"lx v z I()

Sorin Peligrad

, I. Safta
z astfel incit 3 I | (4x+3y) Si2. Sd se arate cd nu existd numere naturale x, y,

5x: 4y+3lz+1.

13.Fiea: -b:
2x+3y'

arate cA numerele a,

natural.

2x+3v 3x +1

-.C:-.d:

3x+1 7 (x+2)2 +(2y+1)2

Gh. Molea

,x,y"e N*. Sd se

b, c sunt simultan naturale dacd gi numai dacd d este numf,r

Sorin Peligrad

25



4. a) Fie A, B, c, D patru puncte coliniare, in aceastd ordine, astfel incdt
AB+AD :2.AC gi BD = 23r cm. Sd se afle lungimea segmentului [BC].
b) Semidr-eapta loc este bisectoarea unghjului AoB-, iar semidreipta [oD este
interioard unghiului BOC. gtiind cd m({AOB) : p..Si m(dCOD) 

= 
q., ,a se afle

l. a) S[ se arate cd nu exist6 x,y < Zasifelincat x2+y2: x + y + 2001.
t 1 i n n(n+l)^-b)Fiene N\ {l},astfel ins61 -'-+-=-r ':+..+-ll-: I(*)gi x- 

-. 

sasex-l x-2 x-s x-n 2 ' "" -'
^)i'

arutecd, I * 4 * 9 +...+ n :0('rr').
x-l x-2 x-3 x-n

Ion Cojocanr/\
n -,- n( 1 2 3 n ) _z. trc z. I .. +.. + -- +...+- i > n(n,+ l), ar,az,zl3....,?n,no1GN*. 56 se

I ara: azTz 437q &ndn,t )

calculeze p : v6,"r.r-"- .(a, +a2 +a, +...+an*, f2 .

Gh. Molea
3. Fie AABC, m(<B): 105o, m(<C):30', D,Ee(BC). tBDl = [DC], <BAE = {CAE.

Sd se afle m(<DAE).
Sorin peligrad

4. In AABC, bisectoarea [BBi, B'elACl inrerseoeazd mediana [AD], De(BC), in p.

a)S6sedetermineneN,astfel""*##_2n'.,'.,'
b) Sr se arate cd, dacd triunghiurile AB'Pli BDp sunt echivalente, atunci p este
centrul de greutate al AABC.

I. Safra

clasa "'trrr-"
l. Exist6 numdrul natural

Clasa a VII-a

xy3fx, care sd fie pbtrat perfect ?

mdsdrile unghiurilor AOD 9i BOD.
Tic'd Diaconu L'asile, Dinugd Nicolae

Ilie Trifon

Sarin Pe'ligrcd

MB:a,MC=d,

1 ,)

2.Dacd,a e [0. l] 9ib e [0, l], atunci #.* = 
t

3. Fie AABC, m(<A) : 90o, MB -l- (ABC), AC : b, AB : c,

o,Q, c, d e N. Sd se arare 
"a, 

ublut*bl . n.
a +b+c +d

4. Fie AABC, IAM bisectoarea unghiului A, asrfel inc6t MB:3.MC, Me(BC),
BN:2'NA, Ne(AB) gi AD"r (ABC). Sd se arare c6 distanfa d de ta A la planui

. AB+3.AD(DNC) verificd relatia: d < --- - '--. 
6J'

l

J

l0

Gh. Molea



,4

e coliniare, in' aceastd .ordine, astfel inc6t
e afle lungimea segmentului [BC].
:a unghiului AOB, iar semidreapta [OD este
m({AOB) : p".ti m(<COD) : qo, sd se afle

Ticd Diacontt Vasile, Dinuld Nicolae

rr e VII-a
..t-,'

^)1El inc& x-- y- : x + y r 2001.
13n

-:-^+...+=l(*)gi x:r-- x-i x-n

's rtti-

Ion Cojocant

- l n(n - l), a1,a2,a3,...,31,8r.11€N*. 56 se

-1 --=a*+ f .

Gh. Molea
ff. Dfer.BCt [BQ] = [DC], {BAE = {CAE.

Sorin Peligrad
i@:ced nediana [AD], De(BC), in p.

{P BC __.
PD -\g
{.3? : BDP sunr echiralente, atunci p este

I. Safta

r e \fll-r

n(n+l) ^-.5asea

5e :Aar p'erfect ?

:b:
_-_ < l.
-: !t=l

\BCI. AC : b, AB : C, MB
-h 

= lt.-d
rlui A. astfel incdt MB : 3.MC, Me(BC),
- r. Sd se arate ci distanla d de la A la planul

BACAU '.

: : ClasaaV-a .l
. ' ; ..,:, t. "r-: !.r ., i.

l. Sd se arate ci suma: S - 2001p+ 2001p+... + 2001p, avdnd 2000 de rermeni. este
divizibild cu 87.103, unde p este numar narural.

l.Radu
2. Se dd numdrul: a: 20 + 2l - 22 + 23-..,+l:ml qi propozilia p: "a este impar gi a este

patrat perfectr'. Sf, se precizeze qi sd se justifice daci propo)4iu p este adevdrata sau
fals5.

: Gh. Gandu

3. Fie A : {;6 I S = s.6+2+b,.a gi b sunr cifre in baza t0}. 56 se determine cardinalul
multimiiA.

4. Fie numerele a: 5n+3 gi b : 8n- 5, ne N. Aratali cd [a,b] : ab. oricare ar fi n e N.

CLASAaVI-a

E. Tarasa

l. a) Fie numirul: , : :

- -"ror( I I I )a:()r+1J+1+tt)* -_- r-Lr-f,-' /[ 
| +2+_+1024-ffi]_-,.y625i"'i 1a2a._a2ga7 |

Sd se arate cd a e N.
Fl. Ganaite

b) Sd se determine cele mai mici numere naturale nenule 4) y, zo u pentru care avem;
*=5y:7t_llu
y 'lz llu 5x

E. Tarasa
2. Surna dintre produsul gi iaportul a doud numere naturale nenule este 260. Sd se afle

numerele.
l/. Stoica

3. Un numdr A de 2001 cifre este scris cu 
"lfol. 

+, 5, 6 gi cu 606 zerouri. Numerele de
aparilii ale cifrelor 4, 5 gi 6 sunt direct propo4ionale cu 4, 5 qi 6. 56 se arate c6 A nu
este pdtrat perfect.

Costicd Lupu
4. Unghiurile {AOB gi dBOC sunt adiacente suplimentare, m(dAOB) : ,15.. in

acelagi semiplan cu (oB, construim, oD r oB. Fie [oM bisectoarea unghiului
{BOP qi [OR bisectoarea unghiului {DOM'. unde [OP este bisectoarea lui {COD
pi [OM este opusa semidreptei IOM Sa se determine rnfsura unghiului {p 

?rl Ornr",
Clasa a VII-a

( t .t I l^ . )

l. Fie mullimile: A : l^.zl-LeNl si.e: ] v. zl 2v* | 
= n.L.i lx )' i" -l v_r - 

J

a) Sd se calculeze (A\B) n (B\A).
b) Sa se arate ci: (A\B) u (B\A) : (A u B) \ (A n B).

Gh. Gandu

Ilie Trifon

Sarin Peligra:d
:a,MC:d,

l0

Gh. Molea

ll
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3.

Fie E : (a - 3)(b + 4)(c + 5)(d -r 6), unde a, b, c, d sunt numere reale pozitive astfel

Costicd Lupu
incat ad :2,bc:5. Sa se arate cd E.> 64.

in exterio.rul triunghiului ABC oarecare se construiesc pdtratele ABMN gi BCDE.

$tiind ca Pe (AC). asrfel incat BP I ME. preciza$ pozitia punctului P.'

E.. Tarasa

4. in AABC oarecare, fie D e (BC). Bisectoarea unghiului ADB intersec-teazd p9 AB
in E. Si se arate c6:"DE2 : AD.BD - AE.BE.

Costicd Lupu

,,

ClasaaVIII*a

r. a) Dacd a > b > c > 0, arunci l@*u[:u)+{F.T:;) < a + b.

,----;- f .
b) Afla1i x, y, z e R, pentru care: r/2x' +l2x.+27 + ,lyz +4y +5 < 3*22-22.

I. Radu, Gh. Gandu

Funcgiaf :R-+ Rverificdrelaliaf(2x+ l):3x- l. Vxe R. Sisedetermine
punctele de pe graficul lui fcare au coordonate intregi.

Gh. Neagu

Pe planul pdtratului ABCD se ridicf, perpendiculara ME, unde M e (AC). Dacd

AE I CE pi m({EBD):2.m({CAE), afla1i:

a) mdswa unghiului dintre planele (BDE) ti (ABC);
b) mdsura unghiului dreptei DE cu planul (ABC)' 

E. Tarassa, Costicd Lupu

Fie AABC isoscel, cu AB : Ac : a 9i BC : uJl, MA I (ABC), E : pry6A gi

F : pr;.pB (proieclii onogonale).
)

a) Dacd unghiul dreptelor AE gi BF este "u" $i sin'u: i, calculali lungimea'3
segmentului MA. \ ,

b) Calculati "u" in cazul in care F coincide cu M.
Gh. Gandu

BIHOR

3.

4-

1.

J

3.

4.

.:
: ,. Clasaa V:a

Determinali baza de numeralie x gtiind cA: i236y+ 321'.t:228.
Radu Ghenghiu, Oradea

Suma a,trei numefe esle 57. Daci imp[rlim primul numdr la al ll-lea oblinem citul 3

gi restul 1, iai dacd impbr{im al ll-lea numif la al III-lea oblinem c6tul 3 gi restul l.
Sd se afle numerele.

*rtrr

Fie A={ xeN lx 3a:27, a': I + 2 + 3 +... +.18 + 1}+20} qi B={yeNl e.y<tS}.
Calpula{i: A u B, A n B,-A \4 B \ 4.
Compara{i numerele a:2% + 2% + 2et + 2q gi b,:362.

t2



uflde 4 b, c, d sunt numere reale pozitive astfel
> 6+.

Costicd Lupu
ssre s€ construiesc pdtratele ABMN gi BCDE.
t{L precizali pozigia punctului P.

ser;:mrea unghiului ADB intersec-teazd pe AB
_dE 8E.

Costicd Luptr

rr\lll-a

.-! -.-:-rlb-c) <a+b.
-=--1

t : -. -\ -:- -, rl -.1y.+5 < 3-22-22.

I. Radu, Gh. Gandu

?r" - -, : \ - i. Y r e R. Sd se determine
;rrircl::.rryi.

Gh. Neagu

:i^ xralrdrcrrlara \{E- unde M e (AC). Dac6

- r-l=:
.D€ ;,,-{BCr:
;an- ' -{BC r.

E. Tarasa, Costicd Lupu

r s BC : ar3- \td -.i- (ABC), E - pre6A qi

)
'F **e 'u- ;i sin u - ;, calculali lungimea " .

u*e c; ft.
Gh. Gandu

}IHOR

sre \--a

d ca ff 3(*r * 32lr*l:228.
Radu Ghenghiu, Oradea

:rtim primul numdr la al ll-lea oblinem cdtul 3

I nuindr la al III-lea oblinem cdtul 3 qi restul l.

***
i - ... + l8 + 1r+20] qi B={yeN I S.y s15}.

\.&

" - 2t $i b:362.
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Clasa a VI-a

I. Sdse determine elementele multimii: A : {ub. en I abt+ab' .ac :2000}

rl. La tezade matematicd elevii unei clase au primit o problemd ae utg.ura qi unu-ol
"geometrie. Se gtie ci 5 elevi aurezolvat corect ambile probleme, 68Yo at rezolvat
corect problema de algebrd.,"iar 52oh au rezolvat corect problema de geometrie. Sa se
afle:

a) cdgi elevi sunt in clasa;
b) cdti elevi au rezolvat corect problema de algebra;
c) cdti elevi au rezolvat corect problema de geornetrie.

10n este numir natural, oricare ar
..i*

IV. Fie punctele A, o. B e d. scrise in aceastd ordine. iar punctele C gi D situate de o

- parte gi de.alta a dreptei "d" astfelincat m((6b): t0", tar m1660; :# -f66}l,
unde (OE este bisectoarea unghiului f6&l 5-6 se arare cd orice punct e de pe

bisectoarea unghiului BOD este coliniar cu punctele O gi C.
Romtilus pleSa, Viorica pleSa. Oradea

v. Dacd adunrm jumdtatea, sfertul gi optimea misurii unghiului x, oblinem suplemehtul
sdu. Care este misura complementului suplementului unghiului x? 

* :k *

Clasaa VII-a

I. Sd se determine baza de numera{ie x. ;tiind ca:

ffi- I = 12 +22+32+42 r 52.

Radu Ghenghiu, Oradea
II. Sd se arate ca, numdrul 24n se poate scrie ca o diferenld de doud patrate perfecte

nenule, pentru orice n e N*.

III. sa se determine numerele naturale, prime x, y, z gtiind c6:' 
Florin Nicoard' oradea

. (x+3y-42)(8x-36):(2x-3y+42)(36-5x).

Romttlus pleSa, Viorica pleSa, Oradea

IV. In pdtratul MNPQ notAm cu O interseclia diagonalelor gi cu G1, Gz, G:, Ga centrele
de greurate ale triunghiurilor MoN. NoP. PoQ respectiv eoM. sa se arare cd c1,
Cz. Gs. G+ sunt vArfurile unui pdtrat.

\ Szab6 Gy6ngyi, Oradea
V.in patrulaterul convex ABCD se gtie ca: 6AD : iDa, M e [AD], MA : MD,

AB n CD: {N}, gtiind cd distanlele de la punctul O Ia laturile AB gi CD sunt egale,
sd se demonstreze cd punctele M, O gi N sunt coliniare.

, Florin Nicoard. Oradea

III.ArEtali cd nurnirul A =

fine N^

8 n(n+l) I
g-- 2 - g

l3



Clasa a VIII:a

l. Fie x, y e R. astfel incdt x -y - I :0 ii y e [1,3]. Ardtati cd:

-J*' + )r'- 4"+ *' y2 - 4x -6y +13 = 2Jt
2. Sd se demonstreze ci numdrul

P = x(x + t):Ox-8(x + t) + 2 estedivizibilcu3,Vxe Z.
3. Fie prisma patrulaterd regulatd ABCDA'B'C'D'. Diagonala tsD' formeazb cu fala

ADD'A'un unghi de 30'. $tiind cd laturabazei este a sA se afle:
a). d(B', AD'):
b). d(D'. AC.1:

c): fie E gi F mijloacele muchiilor CCt respectiv AB, SA se afle aria
EFD'.

triunghiului

ClasaaIX-a
F

I .Se considerd ecua{ia :

x2 - im-3;x + [i-rl*[n+z']a...a[--!:rn-l*o=0, unde m € Nl,L k _l Lk+ll'''Lt<im-T] r-v' ur

k = (+,1), t. [..] reprezinrd partea intreagd a numarului respectiv.

a) Sd se determine m eN* astfel incdt intre raddcinile ecualiei sd existe relatia

,,, .,, - 8
t:3

b) 56 se determine intre r[ddcinile ecualiei o relalie independentd de m.

II . S5 se demonstreze cd Va,b > 0 astfel incit a + b : 1 are loc inegalitatea :

G*Ju *-!*-t >3Jt
..la Jb

Andras Szilard, Cluj
III. Sd se determine o formuld pentru calculul sumei de mai jos , apoi'sd se demonstreze

veridicitatea acsteia prin metoda inducliei matematice:

S = tJi r- 3 4 t + tJz .ll+ ; I +... + tnln(n + rxn + zXn + t l, n e Nx

unde [...] reprezintd partea intreagi a numdrului respectiv.
Ioan Cuc, Oradea

IV. SA se demonstreze cd distanla de la centrul cercului circumscris unui triunghi
oarecare la o laturl a sa, este egal6 cu jumdtatea distanlei de la ortocentrul
triunghiului la vdrful opus acestei lalturi. 

* * *
V. Se considerd triunghiul ABC cu lungimile laturilor AB - c, AC : b, BC : a.

Se noteazd cu P interseclia dintre mediana BD (D e I AC]) gi bisectoarea CE a

unghiului BCA (E e [AB]). 56. se determine in funclie de lungimile laturilor
triunghiului ABC, numerele reale x::#t:ig" sr aibl loc relalia:

14



gi y e [1, 3]. Ardtali,cd:

x: +'y2 - 4x-6y +13

sa a V:III:a

. - l) + 2 esredivizibilcu3.Vxe Z.
CD.{'B'C'D'. Diagonala BD' Formeazd cu fala
:s'a bazei este a sd se. afle:

CC respectiv AB. Sa se afle aria triunghiului

rrtH-e : ..

k-m
k-rn-l

a':rq= e numarului respectiv.

uk ::z= r-alScinile ecuatiei s6 existe relatia

rd* o:-eide independenti de m.
*>k*

m& a - b: I are loc inegalitatea :

-+---= > i:fl
r! rb

Andras Szilard, Cl4j
r"du! sumei de mai jos , apoi.s6 se demonstreze
;eiri maematice:

----[in1n + t)(n +2)(n +3) ], n e N*

rr:r::raru lui respectiv.

'. centrul cercului r,r.u.r"rlllJni1 "'ft?l;#
r}t cu jumatatea distanlei de la ortocentrul
Ii-

***
e-lc lsurilor AB : c, AC : b, BC : a.

Edjana BD (D e I AC]) 9i bisectoarea CE a
: daermine in func1ie de lungimile laturilor
z asfel incdt sd aibd loc relalia :

*FE + yFd

x,r*
t.

14

Clasa a X,- a

I. a) Sd se demonstrele cdV a,b, c, d e R* are loc inegalitatea:

, 
'6" 

*Juo < J6;TF;O
b) S5 se demonstreze c6:

va.be [+..-)
'F*d(

l'4* -r-qR: ?. iv+2

tt. Sd se rezolve sistemut , ] n, -tl =Ll'r,
I

lzs,+l03-2.-4
prof. Romulus plesa, prof. Viorica pleSa. Oradea

lll. SasedemonstrezecddacdZt,22,....zne C* li lzr I : lt=l:...: lt^l atunci:( '"\( ,.) ( . \r ' )
I r+:l ll i+:i 1...1 r+ -" ll r+1 l. nI z, ll z. I I z ll z I\ -rl\ -:) \ .-*r/\ -n)

x**
lV. Mdsurile unghiurilor unui triunghi se noreazd cu o. B, y. Dacd ( I -tg a) ( l -tg B): 2.

sd se calculeze ,v.

v.Sdsedeterminexe-Rpentrucare log, I, logr(*cos2x) log, cos2 x sunttermenij
consecutivi ai unei progresii aritrnetice-.

***

L l. Rezultatul calculului:
a) l0-{4_+ l0l?- 10.(48+ aS:$l\ esre.............:
b1 215'420.8i. 165 este ...... .

2. Rezultatul sumei in baza l0:
i; I r lolr:l+ l2llr:r+ 2l 131+; esre .............:
b) 120e)+ 2426,1+ 361rreste ...... .

3. Elementele multimii: i

a)A: {xlxe z.-2<x<3} sunt ...........1
b) B - {y ly e N. 3 <y<9} sunt

4. Toate numeiele de forma:

'a1.ra:6.:j60sunt'...;.....i..'
b) 13x2)r:45 sunt .... .

5. Forma simpld prin care numdrul A:6in.7n 1.'2n-t_2r n.3n-l 
se poate ardta cd este

divizibil cu l3 este ... ... .

oenatinum.e.pG"it"i"r.-liypentrucarefractia:.',:
4

a) -------- 
---- este supraunitard:

(x + lXy -3)
I

b) * 
este echiunitard.-(x+l)(y-3)

l5

b.logu*o .fib < J".b

A - NASAUD



I I. 7. Sd se arare cd numdrul A - xyzt + tzyx se divide cu I t.
8. Un numdr naturai de 3 cifre, scris in baza 10, impdrlit la rdsturnatul s6u dd c6tul 2 gi

restul 100. Aflali numdrul, qtiind cd diferenla d,intre cilia surelor gi cea a unit6tilor
este 4.

ClasaaVI-a

t. l. Daca n:35+5x-l0y gi x-2y:21, arunci:
a) numdrul n este ... ........;

. b) valoarea logicd a propoziliei 7ln este .,.... .

2. Rezultatul calculu lui:
I

a) 2.(3):3 2 """'
t2

b) 2,t(6Y2.(3):3 - --
^aZJ

a) Valoarea raportului I este ...... .

v
b) x reprezintd ...... Yo din y.

4. Doud unghiuri sunt adiacente suplementare.
a) Mdsura unghiului format de bisectoarele lor este......o.
b) Daca unul din ele are mdsura 58o 36', atunci celdlalt are mdsura...... .

5. Unglriul asculit format de dot'-d drepte concurente reprezirtd 20% din m6sura
unghiului obtuz.
a) Mdsura unghiului obtuz este .. : . ..o.

b) masura unghiuLui ascutit este......o.
6. Pe o dreaptd se considerd punctele A, B, c in aceastd ordine,, M este mijlocul lui

[AB], N mijlocul lui [BC], MN:8 cm qi BC:6 cm. Atunci:

.. _ x vJ.)estleca-::'520

a) lungimea lui [AB] este ...... cm;
b) lungimea lui [MC] este...... cm.

II" l. SA se determine mdsurile u gi v a doud unghiuri complementare, $tiind cd
u a.(u)
- : #, iar b este un divizor impropriu al lui a.v b, (a.)

2. Fie segmentul [AB] gi punctele c 9i D in acelaqi semiplan fap de dreapta AB, astfel
inc6t [AD] : iBCl, rn({DAB) : m(<CBA) < 90. 9i (AC) n (nn; : 1O1.'Demonstra{i c5:

a) lACl= [BD];
b) ADOC este isoscel.

Ioan Dtticu

ClasaaVII-a

r. 1.. Efectuand calculeie ( t - , * 2 ). ({tlr oblinem: ....."
l. &s Ji sJj )

l6


